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L'ellisse ¢ il luogo geometrico dei punti del piano per i quali e L'iperbole ¢ il luogo geometrico dei punti del piano per i quali e
costante la somma delle distanze da due punti fissi detti fuochi. costante la differenza delle distanze da due punti fissi detti fuochi.

Consideriamo i fuochi F1(c,0) ed F,(-c,0) della curva sull'asse dalle ascisse simmetrici rispetto all'origine:
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Preso un punto P(x, y) vogliamo trovare la relazione che esiste tra |'ascissa e l'ordinata del punto P quando
il punto appartiene alla curva, troveremmo che tutti i punti verificano un'equazione di secondo grado. Per

determinare I'equazione dobbiamo utilizzare la formula della distanza:  d = \/(X2 —x)+ (Y, — ¥,)?

FF+FPT . =cost PT ,-FTF,=cost
PR, =/(x—0)* +(y-0)* PF, =/(x+0)* +(y—0)’
posta la costante uguale a 2@ otteniamo:
PF, +PF, =2a PF,-PF,=2a
V(x=0)?+(y=0) +/(x+c)’ +(y-0)° = 2a V(x=0)? +(y—0)* =y/(x+¢)? +(y-0)* =2a

Dobbiamo risolvere un'equazione irrazionale. Trasportiamo una delle due radici al
secondo membro ed eleviamo al quadrato il primo ed il secondo membro:



[ llisse:

J(x=0)2+(y-0)? =—(x+c)? +(y-0)? +2a

X2 = 2cx+C? + y? = x? +2cx+ 7 + y? —4ayx? + 20+ % + y? +4a’

— 20X - 2cx — 4% = —4ay X +2cX +C? + y?

+ 20X + 20 + 4a? = +4ay/ X% + 20X +C7 + P

Acx + 42 = +4a) X2 + 2cx+C2 + y?

ox+a? = ay/x? + 2ex+ 2 + y?

DOPO aver ridotto
1‘65Prcssionc e diviso per

4 otteniamo ancora

un‘cquazionc irraziona|c,

— 20X - 2cx - 4a? = +4ay X? + 2cx+C? + y?

eleviamo un'altra volta al

+ 20X+ 2cx + 48 = —4ay/X? + 2ex+CZ + y?

quadrato il Primo eil

seconclo membro:

e+ 4a% = ~4ay X2 + 2cx+C2 + y?

ox+a? = —ay X2 +20x + G2 + y?

V(x=0)? +(y=0)? =+{(x+c)* +(y-0)* +2a

X2 = 20x+C% + y? = x? +20x+ 2 + y? +4ayx? + 2cx+ ¢% + y? +4a’

|perbole:

Siosservi che le due espressioni risultano uguali doPo aver elevato al quadrato per la seconda volta:

cx+a? = ay/x? +2cx+C? +y?

PF+FF,=2a

c’x® +2a’cx+a’ =a®(x* +2cx +c® + y?)

c’x® +2a’cx+a’ =a’x® +2a’cx+a’c’ +a’y’
+ CZXZ _ aZXZ _ a2y2 = _a4 + aZCZ

—cx2 + a2 + azyz = +3% - a2c2

(aZ _CZ)XZ + a2y2 = +a2 (a2 _CZ) __.-"'-!:?

Dato un tn'angolo . _]:
sappiamo che la somma Taem e =T
di due lati deve essere

Si osservi nel disegno che F, I:z =2c

sempre maggiore del

FF‘;" FFZZZS

+02x2 —a?x? _azyz = —a% +a%c?

(CZ _aZ)XZ _a2y2 - +a2(c2 _a2)

Dato un triango]o
saPPiamo chela
differenza di due lati
deve essere sempre

minore del terzo lato

terzo lato
FF: +FF2> T:l Fz FFI'FFZ< T
2a>2c a>c a’>c’ 2a<k2c a<c a’>c?

, 2 2 bz
Ponlamoa -C =

, 2 2 bz
Pomamoc ~-a =

Dividiamo per a*b%
b2X2 +a2y2 = +a2b2 b2x2 _a2y2 — +a2b2
X2 2 X2 2
— y_z =1 — _y_z =1
a~ b a“ b



